RIJESENI ZADACI 1Z MATEMATIKE

Ovi zadaci namijenjeni su studentima prve godine za pripremu ispitnog gradiva
za kolokvije i ispite iz matematike. Pripremljeni su u suradnji i po uputama
predmetnog nastavnika dr. Josipa Matejas.

Zadatke je izabrala, pripremila i rijesila Ksenija Puksec
(demonstratorica iz matematike na EF).

Materijale je pregledala i recenzirala Martina Nakic
(demonstratorica iz matematike na EF).

Tehnicku realizaciju materijala u programskom paketu ETEX napravio je
Kresimir Bokuli¢ (demonstrator iz rac¢unarstva na PMF-MO).



INTEGRALI

1. Izracunajte [ (2* + /x + V/x) dx

Rjesenje:

/(:c2+\/§+\‘75)dx:/xzd:c+/\/5d:v+/\3/5dx:
/ 2d:v+/x2dx+/x3dx—
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+

w\»—n




2. Izracunajte [ (322 — ﬁ)dm

Rjesenje:




3. Izracunajte [(4x + —==)dx.

1)

Rjesenje:

1
/(4x+ﬁ)dx:/4xdaz+/—dx—
1 1
:4/xdx+ —d:v—4/scd:1:+/2 =
1+1

T r3
=4. + +C =
I1+1 7+1

2

. 1
:4-— —_— C:
2-|— +

=207+ 222 4 C =
=22 4+ 2yx +C

= DN %



4. Izracunajte [(—2° 4 /T + 3)dx.

Rjesenje:

/(—x3+\/5+a:il’>)da:=/—:c3dx+/\/Ed:cjt/:védx:

— —/x3daj+ xédx—k/xéd:c:
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5. Izracunajte [ 4zinzd.

Rjesenje:

Alnady — u = lnx dv = 4xdx B
- du:%d:v v:f4:1:dx:2:1:2 o

1
:u-v—/vdu:lnx-QxQ—/2.7:2-—da::

X

= 22%Inx — /Zxdx = 22%Inx — 2/xdm =

2
:2x21nx—2-%+022x2lnaj—x2+0



6. Izracunajte [ ze“dx.

Rjesenje:

ety — | =T dv = e*dr|
Cldu=dx v=e* |

:u-v—/vdu:xex—/exdavzavex—ex—|—C'



S 222
7. Izracunajte [ T gdw.

Rjesenje:

20 — 2 t=a2>—22+9
dx: =
22 —2x+9 dt = (2z — 2)dx
dt
=7 = In|t| + C = In|z* — 22+ 9| + C

8. Izracunajte [ Zdz.

Rjesenje:

Inx t =lnx
/—dx - [ ldm] -

12 In%x
= |tdt=—+C=—+C
/ 2 + 2 +



9. Izracunajte [ ze dr.

Rjesenje:

t = 22

2 dt
/xexdx: dt = 2xdx/ : 2 :/etEZ

dt _
7—xd:r:

1 1 1
zﬁ/etdtzﬁet—l—C:éeﬂ—l—C

10. Izracunajte [ 6z%e® da.

Rjesenje:

3

t=x
/6:626x3d$ = |dt = 32%dz/ - 2| =
2dt = 6x°dx

:/Qetdt:2et+C:2ex3—|—C



11. Izracunajte [ eVdz.

Rjesenje:

2tdt = dx

= / e'2tdt = 2 / teldt =

_{u:t dvzetdt]

/eﬁm: [tzzxzst:\/%] _

du=dt v=e¢e'

:2<t-et—/etdt> =2(te' =€)+ C =

= 2(yweVT —eV') + O =
— 2\/zeV" — 2eVT 4 C
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12. Izracunajte odredeni integral f14 =

Rjesenje:

VT g0
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13. Izraéunajte f_21 xvx + 2d.

Rjesenje:

2 — — —
/x\/x+2dx:[t_gj+2’ T =t 2]:
~1

dt = dx
2 1 2 3 1
:/ (t— 2)tbdt :/ (t5 — 2th)dr —
-1 -1
2 ; 2
— 43 -9. —t%\Q_l —
5) 3

2 5 4 3
2wt Sl -
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14. Odredite parametar b € R, b > —1, takav da vrijedi bJ%l f_bl(3:lj‘2—|—2x)dx = 4.

Rjesenje:

‘ S
N——
I

v+ b+ 1)
= = =b
b+1 b+1
b =4
b=2
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15. Odredite parametar a € R, a > 0 takav da vrijedi foa RVA I dx = —%.
Rjesenje:

t=322+1 R PR
/JJ\/SxQ ldx = dt—6xdx/ 6 :/ \/Z—:—/ Vitdt =
6 L = zdx 0 6 6Jy

Le2|" 2| (322 41) |
: _ W b)E

Ne postoji takav a € R
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1
16. Odredite parametar a € R,a > 0 takav da je afoa re**dr = %

Rjesenje:
4 ;xe%dx— u=2x dv = e**dx
0  |du = dx v:fe%d:v:..**..:%e%
t =2
dt 1 1 1
*k = dt:2d$/2 :/et—:—/etdt:—@t:—ezx
dt 2 2 2 2
= dx

(a2 Lz
= Q 26 46
1 1]
—26 4@6 4a
PRIR OP RS WO
2 T T T
, /11 L1,
“\a74%) "7~

(-2 ()0

2 2 2 0
ee—1=0=ec=1=¢cv=c¢

2

-=0=2=0=«

a
Nepostojiazakojijee%—l:O.

L1 =0=a=2

5 7%= a=

Konaé¢no rjesenje: a=2
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17. Neka je a € R,a > 1. Odredite za koje vrijednosti parametara a vrijedi

2

“ 1
/ (zln?z) 'dx = 1

Rjesenje:

2

“ 1 t =lIlnx
-1 —
xln ZE’ dx = /a len2 ———dx = [ It ; ZI‘] =

CL2

a® ¢t 1 - 1
/ / =l = ol =
—1 t Inx "

1 1 —1+4+2 1
lna2 % - _ZZiw llna " 2na  2na
Ana 4
2lna =4/ :2
Ina =2/e”
elna _ 62
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18. Izracunajte harmonijsku srednju vrijednost funkcije f(z) = % na intervalu

[1, 2]. (Harmonijska se srednja vrijednost funkcije f(x) na intervalu [a, b]
definira kao H = =2,

a f(z)

Rjesenje:

H_2—1_ 1 _ 1 B
2 dr 2 P12 T
fl? flxdx 1+1 11

1 B 1 _ 1 _1 2

222 22 12 _l—gz_

2 5-% 2-2 3 3
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19. Izracunajte geometrijsku srednju vrijednost funkcije f(x) = e* na intervalu
0, 1]. (Geometrijska se srednja vrijednost funkcije f(x) na intervalu [a, b]

definira kao G = e Ja if(z)dry

Rjesenje:
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20. Odredite velicinu povrsine koju omeduju grafovi funkcija v = 4 — 2? i
4
y=x" — 16.

Rjesenje:

Sjeciste krivulje s x-osi:

Sjeciste krivulje s x-osi:

22 —16=0
rt =16
Tr = =2
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Sjeciste krivulja:

4—g?=2'—16
4—z2—2t4+16=0
—zt =22 4+20=0
xzzt:%r:\/z
—t2—t4+20=0
t12:£
’ —2
f1=-5
ty = 4

T =V4=42
10

g = ¥+16

=10

10

b = 442

2 2
P:/ (4—x2—x4+16)d:c:/ (—2* — 2® + 20)dz =
-2 -2
13

.T5 .CC3 2
S ) S
( 5 3" x) , 15
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21. Izracunajte povrsinu lika omedenog grafovima funkcija y(z) = z

iy(z) =4a
Rjesenje:

Sjecista krivulja:

3

= 4x
2 —4dr =0
r(z® —4) =

Tr =
rT =
x = 12

T4

at geg = 4

foo =2
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22. Izracunajte mjerni broj povrsine lika omedenog grafovima funkcije
f(x) = +/x — 4, osi apscisa te pravecem x=8.

Rjesenje:
2 heo= s
8 s t=x—4
p=| [ Ve :‘/4(96_4)2619; _ [dt:dx] _
8 3118 8
1 t2 2
:|/ tzdt': - :‘—(az—él)g =
4 sl 13 4
:2.4%_2.0:E
3 3 3
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23. Odredite velicinu povrsine omedene sa y = Inx,y =01 x = 11.

Rjesenje:

=11

S0 = N

11
:‘lnaj-x—/ a:-ld:c}:‘a:lmc—x’
1 1

= [11-In11 =11 —1-Inl + 1| = |11In11 — 10| ~ 16, 377
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24. Izracunajte povrsinu omedenu krivuljama y = Inx, y = —1, x = 3.

Rjesenje:

w=13

-y

| N N N T Y N N 'O N N I I N N I [N Y N N Y I [ Y I N I Y N N Y Y A |
| S R [ NP PR P PR a0 e S I R S S W B [, o I R I R T PR R P PR (P S RS I S (RO PO R P O i TN S I RS TR PR B PR P T A R |

1 2 4

[
Fedt
r
th
| N N Y o o |
LI L L
i)

) = [N

-5
th

Sjeciste:

Int =—1/e”

r=ce!

3 3 3
p:/ (lnx+1)d:1::/ lnxd:rer/ dr =

_|u=lInzx dv=dx 3
- du:%d:ﬁ V=2

] = (zlnx — x + )

e—1
= xlnx’j,l =3In3 —e lUne ! =3n3+e ! =

= 3.663716307
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25. Izracunajte povrSinu omedenu krivuljama y = —inz, y =11 x = 3.

Rjesenje:
25
21
151
=1
0-5; ¥=3
i} I1¢I 1 IIIIIIIIH‘IIHHIH
el
-20.5; 3
= Ui = -Inex)
51
Sjeciste:
—Ilnx=1/-(-1)
Int = —1/e”
r=ce"!

3 3 3
P = / (1 +Inz)dx = / dx + / Inxdr =
l _[u=ln:1: dvzdaz]

du:%dx V=21

3

3

1

:3:+lm:-x—/ r - —dr = (v + zlnz — x)
e—1 i

= xlnx’j_l =3n3—e line ! =3n3+e !t =

= 3.663716307
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26. Odredite opée rjesenje diferencijalne jednadzbe y + 1y’ = 0.

Rjesenje:

y+%_0
dy

- _y/-d
o y/ - dx
dy = —ydx/ 'y

2]

Int = —x +InC/e”

y = e—m—i-lnC
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27. Odredite opée rjesenje diferencijalne jednadzbe vy — 2y =0

Rjesenje:

y —2y=0
y =2y
dy
2 —9u/-d
< y/ - dx
dy =2ydx/ :y
dy /
— = 2dx
y /
d
/—y:/Zd:E
Yy
Iny=2x+CJe”
y:62x—|—ln0
y:€2x.€ln0

y=0C-e*
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28. Rijesite diferencijalnu jednadzbu ' = 32%y? uz uvijet y(0) = 1.

Rjesenje:

y/ — 3x2y2
& _ 302y - dx
dx
dy = 3z*y*dx/ : y°
dy

.2 = szdx//

/y_2dy = 3/x2d1‘

-1 3

y _3. %

_1—3 3+C'

1

— =234+ C/y

Y

y(x® +C)=—1/: (2° + O)

—1
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29. Promjena koli¢ine radne snage zadovoljava diferencijalnu jednadzbu
% = 0.018v/L, gdje je L koli¢ina radne snage, a t vrijeme. Izracunajte
vremensku putanju kretanja koli¢ine radne snage ako je njena pocetna vri-
jednost L(0) = 1.

Rjesenje:

dL .
— = 0.018V'L/ - dt
dL = 0.018Ldt/ : L+

L7dL = 0.018dt//

/LﬁdL — /0.0lSdt

‘ 3
Lt =0018t+C/ -

1o

Q| o~

w00
Wl

L1 =0.0135t + C/():
L = (0,0135t + C)3

SV

L(0)=C
Ci=1=C=1
L(t) = (0.0135t + 1)3

[SN1F
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30. Stopa kretanja stanovnistva jedne drzave opisana je relacijom %~ dH = (.98t 2.
Ako je u pocetnom trenutku t=0 pocetno stanovnistvo bilo H(O) 14 380,
izvedite vremensku putanju kretanja stanovnistva H(t).

Rjesenje:

dH -1
— =0.98t2 /- dt
dt /

dH = O.98t21dt//

/dH /098t2dt

—098—-|-C

H(t) = 1.96ﬁ+ C

H(0) = C = C = 14380
H(t) = 1.96v/t 4+ 14380
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31. Neto investicije I(t) se definiraju kao stopa akumuliranja kapitala 9 < edje

je t vrijeme, tj. ddff = I(t). Ako su neto investicije I(t) = 4v/t, pocetni

kapital K(0)=1, izracunajte funkciju kapitala
(Uputa: rijesite diferencijalnu jednadzbu & o =1(1)).

Rjesenje:

== 1)

dK
— =4t/ - dt
=

dK = 4V/tdt/ /

/dK /4fdt
tz

w|w|

[M][VY]

8
K=-t2+C
3 +

KO)=C=C=1
K(t)zgtﬂﬂ
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32. Funkcija potrazuje p(Q) = 42 — 5Q — Q?, gdje je Q kolicina proizvod-
nje, predstavlja cijenu koju je potrosac¢ voljan platiti za razlic¢ite kolicine
proizvodnje. Ako je ravnotezna cijena py = 6, onda je potroSsacev pro-
bitak (benefit) jednak [;*"p(Q)dQ — Qopo, gdje je Qo ravnotezna kolicina.
[zracunajte potrosacev probitak za ovaj konkretan slucaj.

Rjesenje:

42 -5Q — Q* =6
Q*+5Q —36=0

Qo =4
4 4
/(42_5Q—Q2)d62:(42@_5@_2_@_3) 320
0 5 3 0 :

Qo 4
/ p(Q)dQ — Qopo = / (42 —5Q — Q*dQ — 4 -6 =
0 0
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33. Odredite sve funkcije y(x) za koje vrijedi £, , = 2inz.

Rjesenje:

Ey . = 2lnx
xr dy dx
2.2 9 -
y dx nz/ x

dy = 2lnx - da://

2
/dy / lnxdx
Iny = Z/tdt

t2
lny:2-§+ln0

Iny = In*z + InC/e”

y = eln2x+lnC

y = (elnx)lm: C

y = xlnx .C
y = Cwlnm
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34. Pronadite funkciju potraznje u ovisnosti o cijeni, q(p), ako joj je koeficijent

elasti¢nosti u odnosu na cijenu E,), = —1 i q(1)=3.
Rjesenje:
1
E -
a,p 5
p dg 1 dp
g dp

dq 1dp
=L
/dq /1410

Ing = —5lnp + InC
Ing = lnp%1 + InC

Ing=In(p~5-C)/e”

Q

q=7p
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35. Odredite funkciju potraznje q=q(p) kao funkciju cijene p, ako je uz jedini¢nu
cijenu potraznja q jednaka 10, te vrijedi da je E,, = 5772

2(101—p)
Rjesenje:
—P
Eo=_ 5
WP 2(101 — p)
p dg_  —p dp
g dp 2(101 —
dq —dp //
g  2(101 —
t=101—-p
d —1 d
i 5 /10179_ — |dt = —dp/ - (-1)
¢ p —dt = dp
In Lz
=75 ]

1
Ing = §lnt + InC

1
Ing = §ln(101 —p)+InC
Ing = In(101 — p)? + InC

Ing = In[\/101 — p- C]/e”
— /101 —p-C
q(1) = 10C
10C = 10/ : 10
C=1

a(p) = /101 = p
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36. Pronadite funkciju ukupnih troskova T(Q) za koju je Erg = +/Q, a fiksni
su troskovi jednaki 1.

Rjesenje:

ETQ = \/@
dQ

dT \/_dQ//

s ar / Q4dQ
InT = —— + InC

InT = 2\/@+ InC/e”
T — 62\/@+ln0

T:€2\/@-€l(]
T = Ce?V@

T(0) =1
TO)=C - =C.-"=C-1=C=C=1
T(Q) =1
T(Q) =@
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37. Pronadite funkciju ukupnih prihoda R(Q) ako joj je koeficijent elasti¢nosti
u odnosu na proizvodnju Eg o = 1 1 R(1)=15.

Rjesenje:

1

ER7Q — Z

Q dR 1 dQ

R dQ 4
dR 1dQ
T //

R Q
1
InR = Zln@ + InC

InR = InQ1 + InC
InR = ln(Qi -C) /e
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38. Odredite funkciju ukupnih prihoda R=R(Q) kao funkciju proizvodnje Q ako
je Er g = —Q, gdje je m(Q) granicni prihod, a 7(0) = 2.

(Uputa: R(0)=0).

Rjesenje:

E,g=-0Q
Q dm dQ)
7 dQ__Q/'a
dm
= [

-

Inm = —Q +InC/e”

T = e—Q—i—lnC
T = efQ . elnC
T=e%.C

7(0)=C=C=2
7(Q) =27

t=—-Q
R(Q) = /77 )dQ = /2e QdQ = Q/e—QdQ — {dt —dQ] _
—dt = dQ

:2/6 -(—dt):—Q/etdt:—2et—|—C’:—26_Q—l—C

R(0)=—-2+C
—24+C=0
C=2
R(Q) = —2e"9+2
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39. Odredite funkciju ukupnih prihoda R=R(Q) kao funkciju proizvodnje Q ako
je Erg = 232—6337 gdje je m(Q) grani¢ni prihod, a w(0) = 9.

(Uputa: R(0)=0).

Rjesenje:

_4Q
E”’Q_zQ—S
Q dr  4Q , dQ
?dQ_QQ—s/'Q

dm 4
T 20) — 3dQ//

t=2Q -3
dm aQ B .
__4/2Q—3_ dt =2dQ/ : 2

T d
4 -0
dt
Inm = 2
t
, dt
nmw = —
2t
] 1 [dt
nt=4-- [ —
2) t

Inm = 2Int + InC
Int = 2In(2Q — 3) + InC
Int = In(2Q — 3)* + InC

Inm = ln((2Q—3)2-C)/e_

™ =C(2Q — 3)*
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m(Q) = (2Q - 3)°

t=20 -3
R(Q):/W(Q)dQZ (QQ—S)de{dtMQ/:Z]
@de
2
dt 1 1¢3 3
_ 2)3
BCICE e
RO)= =" +0
27
- C =
_
= 3
R =2 X
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40. Elasticnost potraznje q prema promjeni cijene p dana je sa £, = a, pri
¢emu je a pozitivna konstanta. Odredite parametar a takav da je q(1)=1.

Rjesenje:

E,, = a, a>0

a="7, q(1) =1

p dqg dp
Ao L

q dp D
d d
_q:a._p//
q p
/dq dp
- = a—
q p

Ing = alnp + InC
Ing = In(C - p*)
q=0C-p"

g1)=C-1"=C-1=C=C=1
qlp)=p"-1=p
qg(l)=1"=1

q(1) =1,Ya >0

a
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41. Zadana je funkcija graniénih troskova t(Q) = 6Q* — Q + 1, gdje je Q
kolicina proizvodnje. Ako su fiksni troskovi 10, izracunajte funkciju ukup-
nih troskova T(Q).

Rjesenje:

T(Q) = / HQ)AQ = / (6Q° — Q+1)dQ =

3 2 3 Q2
:6?—7+Q+C:2Q —7+Q+C
7(0) = 10
T(0)=C
=(C=10

43



42. Zadana je funkcija grani¢nih troskova ¢(Q) = +/Q. Izvedite funkciju ukup-
nih troskova ako su ukupni troskovi na nivou proizvodnje Q=9 jednaki 10.

Rjesenje:

1Q) = [ 4QdQ = [ VRiQ =30t + c = ZQvVQ+C

7(9) = 10
T(9) =18+ C =10
= (C=-8

T(Q) = 2v/Q -3
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43. Dana je funkcija granic¢nih troskova t=t(Q) formulom ¢#(Q) = (Q + 1)InQ,

gdje je Q proizvodnja. Odredite funkciju ukupnih troskova ako na nivou

N N _ o - .« . 3
proizvodnje Q=1, ukupni troskovi iznose §.

Rjesenje:

u = InQ dv = (Q + 1)dQ
T(Q) = / Q)dQ = /Q+ )InQd@Q = [ —1dQ v=[(Q+1)dQ=%+Q|

(2 a)ua- [ () Lia-
—< +Q>ln@ / +Q QdQ_
2
(& o 2 b
:<Q—2+Q>an—/¥dQ
:<Q—2+Q>an—1/(Q+2)dQ:
2

=<%+Q>ln@ —————— 20 + C =

=<%Q —I—Q)ln@——@ —-Q+C
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1
T(l):(—-12+1)ln1—1-12—1+C:——+C
5 3
—+C0=7=0=
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44. Zadana je funkcija graniénih troskova t(Q) = (1 + @Q)e~ ¢ gdje je Q kolicina
proizvodnje. Odredite funkciju prosjecnih troskova ako fiksni troskovi iznose
100.

Rjesenje:

_ dv = e~
1@ - [1@ao- [areaq= " 1n S et

~(14+Q) () - [~ U= (14Q) (e 9+ [ g -

—(14+Q) (e 9 —eC+C=e9-1-Q-1)+C=
—(—2-Q)-e?+C

T(0) = 100
TO0)=(-2-0)-e’+C=-2-1+C=-2+C
—2+C =100
C = 102
T(Q)=(-2—Q) e ?+102

aQ -1

(=2 - Q) -e 9+ 102
Q

A(Q) =
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45. Zadana je funkcija grani¢nih prihoda r(Q) = /@ + 1. Izrac¢unajte funkciju

ukupnih prihoda.

Rjesenje:

RQ) = [ Q- /\/QTdQ [_Q“]

:/\/Edt:/tidt 0=
5
1)

2 3 2 3
= —t2 C:— 2 C
Sttt 3(Q+ +
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46. Dana je funkcija grani¢nih troskova ¢(Q) = Q1 i cijena u ovisnosti o koli¢ini
proizvodnje, p(Q)=2-Q. Ako su fiksni troskovi nula, izracunajte funkciju
dobiti.

Rjesenje:
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47. Zadana je funkcija grani¢nih troskova t(Q) = 2Q* — Q + (Q + 1)7! i cijena
p(Q)=5-Q u ovisnosti o koli¢ini proizvodnje Q. Ako su fiksni troskovi 3,
odredite funkciju dobiti.

Rjesenje:

T(Q) = / HQ)dQ = / (207~ Q+(Q + 1) )dQ =

_ / 20Q%d0Q — / QdQ + / @+ 1)71dQ =
:Q.Q_3_Q_2+ Ld@z [t:Q+1] _

39 O+1 dt = dQ
_2 5 1 dt_Q 1
—g@ —§Q2+/7—§Q3—§Q2+ln(Q+1)+C
T(0) = 3
7(0) = C
=(C=3

T(Q) = 2"~ 5Q° +In(Q + 1) +3

DQ)=(5-@Q) Q20"+ 3 ~n(Q+1) -3
1

DIQ)=5Q Q" Q"+ 5@* ~ In(@+1) ~ 3

D(Q) = 2@ — 5@ +5Q ~In(Q +1) - 3
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48. Zadana je funkcija graniénih trogkova t(Q) = 3Q? — 2Q — 4InQ i cijena
p(Q) = /20 — @ u ovisnosti o koli¢ini proizvodnje Q. Ako su ukupni troskovi
za jedini¢nu proizvodnju jednaki 5, odredite funkciju dobiti.

Rjesenje:

1(Q) = [ #@)iQ = [(3¢° - 20 - Q) -
:3/@%@—2/@&9—{/MQ%2

/m@wzlﬁ=§% 2:51:W9Q—/Qé¥Q:

=QInQ —Q+C
Q’ Q’
HQ%=37;—2~5—MQMQ—QH%7
T(Q) =Q - Q*—4Q(InQ - 1)+ C
T(1) =5
T1)=1"-1*—-4-1(In1 = 1)+ C = —4inl +4+C =4+C

4+C=5
C=1

T(Q) = Q* — Q* —4Q(InQ — 1) + 1
D(Q) = Qv/20— Q — @+ Q> +4Q(InQ — 1) — 1
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49. Zadana je funkcija grani¢nih troskova t(Q) = Qe??. Ako su fiksni troskovi
3

1, a cijena po jedinici proizvoda 3.56, odredite funkciju dobiti.
(Uputa: dobit=prihod-troskovi.)

Rjesenje:
D(Q) = R(Q) - T(Q)
R(Q)=p-Q
R(Q) = 3.56Q)
_ — 29
1= [uaue= [acuo=[ 129, bR,
t=2Q
*:w:/e%?d@: dt = 2dQ/ : 2 :/etﬁzlem
" 2 2

] 1 1 11
TQ)=Q- §e2Q — / §e2QdQ = §Q62Q -5 §ezQ Lo =

1
= §Q€2Q — _€2Q _|_ C

7(Q) = 50 -

1 1
D(Q) = 3.56Q — 5Qe2Q + ZezQ —1
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50. Zadana je funkcija graniénih prihoda 7(Q) = (1 —2Q)e 2?. Ako su trogkovi
po jedinici proizvoda 10, a fiksni troskovi 2.2, odredite funkciju dobiti.
(Uputa: dobit=prihod-troskovi).

Rjesenje:

D(Q) = R(Q) - T(Q)
T(Q) = 10Q + 2.2

B - ) Cfu=1-2Q dv=e%24dQ
R(Q) = /W(Q)dQ = /(1 —2Q)e*%dQ = [du = —2dQ v = fe—%?dQ}

t —20
/e2QdQ = = —2dQ/ : 2 / <_@) = —le*QQ — = _EQ—QQ
dt — dQ 2 2 2

R(Q) =(1-20Q)- (—%e‘”) — / <_716_2Q(—2dQ)) —

= (1-2Q) - <_716—2Q) — /e‘2QdQ _

= (1-2Q)- <—%6_2Q) + %e_QQ +C =

1
= 5e‘zQ(—l +2Q+1)+C=Qe > +C

R(0)=0

R(0)=C

=(C=0
R(Q) = Qe*?

D(Q) = Qe %Y —10Q — 2.2
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