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1.Pojam logaritamske funkcije i njena
svojstva

Rac¢unajuéi vrijednost eksponencijalne funkcije f(x)=a* odgovaramo na
pitanje: kolika je vrijednost potencije y=a* za zadani broj x? Obrnuto
ako je zadana vrijednost potencije y, postavlja se pitanje: koliki je
eksponent x u jednakosti ax = y.

Primjer: dana je eksponencijalna funkcija f(x)=3* . Za zadane brojeve x
racunamo vrijednost potencije 3% koliki je x?

Ako je 3% = 5?2 MoZemo procijeniti da je 1<x<2. No bitno je zakljuciti kako
za svaki broj y > O postoji jedinstven broj x takav da je 3=y

Ovo svojstvo ima svaka eksponencijalna funkcija. Za svakiy > O jednadzba
a* = y ima jedinstveno rjesenje, realan broj x. To rjesenje zovemo
logaritam broja y po bazi a i pisemo:

x= logax



Neka je f (x)= a* eksponencijalne funkcije i neka je y pozitivan broj.
Broj x za koji je a* = y se zove logaritam broja y
aX = y<==>X = Iogay
Logaritam pozitivnog broja y jest eksponent kojim treba potencirati bazu a
da bi se dobilo y: alogy = y

Svojstva:
Logaritamska funkcija x —logax definirana je za sve pozitivne realne
brojeve. Skup svih njezinih vrijednosti je skup realnih brojeva.

Ta funkcija ima sljedeéa svojstva: loga 1=0

1. loga (X - y)=loga x + loga y logaa=1

2. loga (x :y)=loga x - logay logbra=(1/n) logba
3. loga (x*) = r-loga x logba=logca/logcb
4. Za svakibroj a>0iaz1,vrijedilogs 1=0

5. a) ako je a>1 i x1<x2, onda je loga x1 <loga x2

b) ako je O<a<li x1 <x2, onda je logax1>logax2
Ako je logax1 = logax2 ,onda vrijedi x1= x2

o



2.Domena logaritamske funkcije

Ako je funkcijay = f (x) kompozicija nekoliko elementarnih funkcija, tada
treba voditi ra¢una da na svim mjestima gdje se pojavljuje varijabla x ,
dana funkcija bude definirana.

To znaci da u slozenoj funkciji y = f (x) treba osigurati uvjete na sva ona
mjesta gdje se pojavljuju “zahtjevne" funkcije u smislu domene.

f (x)= log 1 (2x-x2) _m . '.1'_ o
2x-x2> 0 } _ R .
x(2-x)=0 2-X - +
x1=0 ] s
2-x=0
X2=2

D: xe <0, 2>



3. 6raf logaritamske funkcije

Ako je baza a veca od 1, onda za x, < X, vrijedi log_x, < log_x,, Sto znaci da
je funkcija rastuca.

Ako je bazaa 0<a<1,ondazax, <X, vrijedilog_x, > log_x,, Sto znacCi da
je funkcija padajuca.

J g =logdas-0.69




6. Inverz logaritamske funkcije

Inverzna funkcija eksponencijalne je logaritamska funkcija.

f(x)=a* -eksponencijalna funkcija
x=aY / IOga
logax=ylog.a
y~1=logax -logaritam funkcije je inverzna eksponencijalna

funkcija



Primjer:
f(x) = logz(x-3)
f(f -1 (x)) = x
logz(f -1 (x)-3) = x
log2(f -1(x)-3) = log=2* [ antilog
f -1(x)-3 = 2x
f-1(x) = 2x— 3
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