PISMENI ISPIT IZ ANALIZE, 01.02.2006.

GRUPA A

1. Dat je niz 
[image: image1.wmf](
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    a) Dokazati da je niz monotono opadajući i ograničen odozdo.

    b) Dokazati da je niz konvergentan i da mu je granična vrijednost 0.
    c) Može li se pomoću Dalambertovog kriterija za konvergenciju redova zaključiti da 

        važi tvrdnja b)? Zaključak obrazložiti!

2. Dokazati da je red 
[image: image2.wmf](

)

1

221

n

nnn

¥

=

+-++

å

 konvergentan i naći mu sumu,     
    računanjem n-te parcijalne sume reda.
3. Izračunati   
[image: image3.wmf]33
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4. Ispitati diferencijabilnost funkcije 
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5. Ispitati funkciju i nacrtati njen grafik: 
[image: image5.wmf]ln
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.
6. Izračunati: 
[image: image6.wmf]3
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7. Izračunati dužinu luka krive  
[image: image7.wmf]2
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 od tačke A(0,0) do tačke B(3,0).
Zadaci za Analizu 1: 1.,2.,3., 4., za prolaz treba riješiti 2 zadatka

Zadaci za Analizu (integralno): 1. – 7. , za prolaz treba riješiti 3 zadatka

Zadaci za Analizu (parcijalno): 1. – 4. (I parcijalni), 5. – 7. (II parcijalni)

PISMENI ISPIT IZ ANALIZE, 01.02.2006.

GRUPA B
1. Dat je niz 
[image: image8.wmf](
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    a) Dokazati da je niz monotono opadajući i ograničen odozdo.

    b) Dokazati da je niz konvergentan i da mu je granična vrijednost 0.

    c) Može li se pomoću Dalambertovog kriterija za konvergenciju redova zaključiti da 

        važi tvrdnja b)? Zaključak obrazložiti!

2. Dokazati da je red 
[image: image9.wmf]2
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 divergentan, računanjem n-te parcijalne   

    sume reda. Zašto se na ovaj red ne može primjeniti Leibnizov kriterij?  

3. Izračunati   
[image: image10.wmf](
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4. Ispitati diferencijabilnost funkcije 
[image: image11.wmf](
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5. Ispitati funkciju i nacrtati njen grafik: 
[image: image12.wmf]3
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6. Izračunati: 
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7. Izračunati dužinu luka krive  
[image: image14.wmf]3
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 od tačke A(0,0) do tačke B(6,9).

Zadaci za Analizu 1: 1.,2.,3., 4., za prolaz treba riješiti 2 zadatka

Zadaci za Analizu (integralno): 1. – 7. , za prolaz treba riješiti 3 zadatka

Zadaci za Analizu (parcijalno): 1. – 4. (I parcijalni), 5. – 7. (II parcijalni)
PISMENI ISPIT IZ ANALIZE, 15.02.2006.

GRUPA A

1. Data je funkcija 
[image: image15.wmf](
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. Izračunati limes niza 
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2. Ispitati apsolutnu i uslovnu konvergenciju reda  
[image: image17.wmf](
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3. Izračunati   
[image: image18.wmf]3
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4. Dokazati metodom matematičke indukcije ili na neki drugi način da je n – ti izvod 

    funkcije 
[image: image19.wmf](
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5. Ispitati funkciju i nacrtati njen grafik: 
[image: image23.wmf]24
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6. Izračunati: 
[image: image24.wmf]1
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7. Grafik funkcije 
[image: image26.wmf]2
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 prolazi kroz tačke 
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   a) Odrediti konstante 
[image: image28.wmf],,
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.

   b) Odrediti jednačinu normale na datu krivu koja je povučena u tački B.

   c) Izračunati površinu lika ograničenog datom krivom i normalom u tački B.

Zadaci za Analizu 1: 1.,2.,3., 4., za prolaz treba riješiti 2 zadatka

Zadaci za Analizu (integralno): 1. – 7. , za prolaz treba riješiti 3 zadatka

Zadaci za Analizu (parcijalno): 1. – 4. (I parcijalni), 5. – 7. (II parcijalni)

PISMENI ISPIT IZ ANALIZE, 15.02.2006.

GRUPA B
1. Data je funkcija 
[image: image29.wmf](
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2. Ispitati apsolutnu i uslovnu konvergenciju reda  
[image: image31.wmf](
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3. Izračunati   
[image: image32.wmf]3
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4. Dokazati metodom matematičke indukcije ili na neki drugi način da je n – ti izvod 

    funkcije 
[image: image33.wmf](
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 jednak: 
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5. Ispitati funkciju i nacrtati njen grafik: 
[image: image36.wmf]24
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6. Izračunati: 
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7. Grafik funkcije 
[image: image39.wmf]2
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 prolazi kroz tačke 
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   a) Odrediti konstante 
[image: image41.wmf],,
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   b) Odrediti jednačinu tangente na datu krivu koja je povučena u tački P.

   c) Izračunati površinu lika ograničenog datom krivom, tangentom u tački P i y - osom.

Zadaci za Analizu 1: 1.,2.,3., 4., za prolaz treba riješiti 2 zadatka

Zadaci za Analizu (integralno): 1. – 7. , za prolaz treba riješiti 3 zadatka

Zadaci za Analizu (parcijalno): 1. – 4. (I parcijalni), 5. – 7. (II parcijalni)

PISMENI ISPIT IZ ANALIZE 1

Zenica, 15.04.2006.

Za studente koji su položili prvi dio Analize 1: 
1. Data je funkcija 
[image: image42.wmf](

)

24

()ln1

fxxx

=++

.  Razviti u Maclaurinov red funkciju  
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2. Izračunati pomoću L’Hospitalovog pravila 
[image: image44.wmf]1
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3. Ispitati funkciju i nacrtati njen grafik: 
[image: image45.wmf](
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Za studente koji nisu položili prvi dio Analize 1:

1. Izračunati limes niza: 
[image: image46.wmf](
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2. Ispitati konvergenciju reda 
[image: image47.wmf]2
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3. a) Nacrtati grafik funkcije: 
[image: image48.wmf],2
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    b) Nabrojati koje uslove iz Lagrange-ove teoreme primjenjene na intervalu 
[image: image49.wmf][
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 data 

        funkcija ne zadovoljava. (5 bodova)
4.  Ispitati funkciju i nacrtati njen grafik: 
[image: image50.wmf]4
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PISMENI ISPIT IZ ANALIZE 

Zenica, 15.04.2006.

1. Dat je niz: 
[image: image51.wmf](
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. Napisati taj niz u rekurzivnom obliku, dokazati 

   da konvergira i izračunati mu limes.

2. Ispitati apsolutnu i uslovnu konvergenciju reda: 
[image: image52.wmf](
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3. Provjeriti da li funkcija 
[image: image53.wmf]sin
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 zadovoljava uslov 
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4. Ispitati funkciju i nacrtati njen grafik: 
[image: image55.wmf]2
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5. Izračunati integrale: 
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6. U polukrug poluprečnika R upisan je pravougaonik najveće površine. Odrediti njegove 

    dimenzije.

PISMENI ISPIT IZ ANALIZE 1
Zenica, 09.05.2006.

1. Data je funkcija 
[image: image58.wmf](
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. Provjeriti da li važi Rollova teorema za datu funkciju na intervalu 
[image: image59.wmf][
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. Ukoliko je odgovor potvrdan, primjeniti teorem da se nadje odgovarajuća konstanta c. (10 bodova)
2. Treba napraviti kutiju sa poklopcem, zapremine 72 cm3 , čije bi osnovne ivice stajale u omjeru 1:2. Kolike moraju biti dimenzije kutije sa minimalnom površinom?  (15 bodova)
3. Ispitati funkciju i nacrtati njen grafik: 
[image: image60.wmf]3
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PISMENI ISPIT IZ ANALIZE 1

Zenica, 23.05.2006.

1, Razviti u Maclaurinov red funkciju 
[image: image61.wmf](
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2. Izračunati pomoću L’Hospitalovog pravila 
[image: image62.wmf](
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3. Ispitati funkciju i nacrtati njen grafik: 
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PISMENI ISPIT IZ ANALIZE 1

Zenica, 06.06.2006.
1.  Lijevak u obliku konusa ima dužinu izvodnice 20 cm. Kolika mora biti visina 

     lijevka da bi njegova zapremina bila maksimalna? (10 bodova)

2.  Izračunati pomoću L’Hospitalovog pravila 
[image: image64.wmf]3
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3. Ispitati funkciju i nacrtati njen grafik: 
[image: image65.wmf]2
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PISMENI ISPIT IZ ANALIZE 1

Zenica, 26.06.2006.

1. Naći limes niza 
[image: image66.wmf](
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2. Ispitati konvergenciju reda 
[image: image67.wmf](
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3. Naći asimptote funkcije 
[image: image68.wmf]2
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4. Ispitati funkciju i nacrtati njen grafik:  
[image: image69.wmf]1
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PISMENI ISPIT IZ ANALIZE 

Zenica, 30.06.2006.

1. Dat je niz 
[image: image70.wmf](
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a) Odrediti tačke gomilanja tog niza, te ispitati ograničenost niza.

b) Za koje 
[image: image71.wmf]a

 dati niz konvegira? Kolika je tada vrijednost limesa niza?

2. Ispitati apsolutnu i uslovnu konvergenciju reda 
[image: image72.wmf](
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3. Izračunati 
[image: image73.wmf]2
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4. Ispitati funkciju i nacrtati njen grafik: 
[image: image74.wmf]2
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5. Izračunati integrale 
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6. Izračunati površinu lika u ravni ograničenog parabolom 
[image: image77.wmf]2
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PISMENI ISPIT IZ ANALIZE 2

Zenica, 30.06.2006.

1. Izračunati integrale: 
[image: image79.wmf]3
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2. U presječnim tačkama prave 
[image: image81.wmf]10
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 povučene su tangente na parabolu. Izračunati površinu lika ograničenog parabolom i tangentama.
3. Izračunati dužinu luka krive 
[image: image83.wmf]2
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4. Naći oblast konvergencije funkcionalnog reda 
[image: image85.wmf]2
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PISMENI ISPIT IZ ANALIZE 1

Zenica, 10.07.2006.

1.  Dat je niz 
[image: image86.wmf](
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    a) Dokazati da je niz monotono opadajući i ograničen odozdo.

    b) Dokazati da je niz konvergentan i da mu je granična vrijednost 0.

    c) Može li se pomoću Dalambertovog kriterija za konvergenciju redova zaključiti da 

        važi tvrdnja b)? Zaključak obrazložiti!

2. Ispitati apsolutnu i uslovnu konvergenciju reda: 
[image: image87.wmf](
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3. Dokazati da grafik funkcije 
[image: image88.wmf]2
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4. Ispitati funkciju i nacrtati grafik 
[image: image89.wmf]2
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PISMENI ISPIT IZ ANALIZE 

Zenica, 14.07.2006.

1.  Dokazati da je niz 
[image: image90.wmf](
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2.  Za koje 
[image: image92.wmf]a

 konvergira red 
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3. Odrediti 
[image: image94.wmf],,i
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   bude neprekidna i diferencijabilna.
4. Ispitati funkciju i nacrtati grafik: 
[image: image96.wmf]2
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5. Izračunati integrale: 
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6. Izračunati zapreminu tijela nastalog rotacijom lika ograničenog krivom 
[image: image99.wmf]2
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PISMENI ISPIT IZ ANALIZE 2

Zenica, 14.07.2006.

1. Izračunati integrale: 
[image: image100.wmf]3
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2. Izračunati površinu površi nastale obrtanjem krive 
[image: image102.wmf]2
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3. Izračunati dužinu luka krive 
[image: image103.wmf]2
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4. Ispitati uniformnu konvergenciju niza 
[image: image105.wmf](
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PISMENI ISPIT IZ ANALIZE 1

Zenica, 15.09.2006.

1. Izračunati limes niza: 
[image: image108.wmf](
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2. Pod kojim uslovima za 
[image: image109.wmf],0,0
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3. Data je funkcija 
[image: image111.wmf](
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a) Odrediti definiciono područje funkcije i ispitati parnost i neparnost.

b) Dokazati da je 
[image: image112.wmf](
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4. Ispitati funkciju i nacrtati grafik: 
[image: image113.wmf](
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Zenica, 18.09.2006.

1. Izračunati integrale: 
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2. U tački 
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 elipse 
[image: image117.wmf]22
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 povučena je tangenta na elipsu koja siječe x – osu u tački B. Izračunati površinu krivolinijskog trougla ABC, gdje je A tačka u kojoj data elipsa siječe pozitivni dio x – ose.
3. Koristeći Cauchyjev integralni kriterij odrediti za koje 
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 kovergira red 
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4. Dokazati da red 
[image: image120.wmf]5941

......

5941

n

xxx

x

n

+

+++++

+

 konvergira za 
[image: image121.wmf]1

x

<

 i za takve x naći 

    sumu reda.

PISMENI ISPIT IZ ANALIZE 

Zenica, 18.09.2006.

1. a) Naći najveći član niza 
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)

1000

!

n

n

xn

n

=Î

¥

.
    b) Izračunati limes niza 
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2. Dokazati da red 
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3. Izračunati limese bez upotrebe L’Hospitalovog pravila:

a) 
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4. Ispitati funkciju i nacrtati grafik: 
[image: image127.wmf]1
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5. Izračunati integrale: 
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6. Naći dužinu luka krive 
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1.         Dat je niz: 
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a) Ispitati monotonost i ograničenost niza.

b) Dokazati da niz konvergira i izračunati mu graničnu vrijednost.

c) Naći opći član niza.

2.  Za koju vrijednost parametra 
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3. Izračunati  
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4. Ispitati funkciju i nacrtati grafik: 
[image: image137.wmf]1
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Zenica, 02.10.2006.

1.  Izračunati integrale: 
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2. Naći zapreminu tijela koje nastaje rotacijom dijela površine omeđene krivom      
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3. Koristeći Cauchyjev integralni kriterij odrediti za koje 
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 kovergira red 
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4. Odrediti oblast konvergencije reda 
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Zenica, 02.10.2006.

1. Dokazati da je niz 
[image: image144.wmf](
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2. Za koju vrijednost parametra 
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     a) apsolutno

     b) uslovno

3. Naći vrijednost parametara 
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 tako da funkcija
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  bude neprekidna, pa za tako dobijene 
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 skicirati grafik funkcije 
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4. Ispitati funkciju i nacrtati grafik: 
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5. Izračunati integrale: 
[image: image155.wmf]22

x

Axedx

-

=

ò

 i 
[image: image156.wmf](

)

2

11

dx

B

xx

=

++

ò

.

6.  U tački 
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 povučena je tangenta na elipsu koja siječe x – osu u tački B. Izračunati površinu krivolinijskog trougla ABC, gdje je A tačka u kojoj data elipsa siječe pozitivni dio x – ose.
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Zenica, 21.10.2006.

1. Ispitati ograničenost, konvergenciju i tačke gomilanja niza 
[image: image159.wmf](
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2. Za koju vrijednost parametra 
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     a) apsolutno

     b) uslovno

3. Izračunati 
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4. Ispitati funkciju i nacrtati grafik: 
[image: image163.wmf]1
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Zenica, 21.10.2006.

1. Izračunati integrale: 
[image: image164.wmf]2
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2. Izračunati površinu površi nastale obrtanjem krive 
[image: image166.wmf]2
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3. Naći površinu figure ograničene grafikom funkcije 
[image: image167.wmf]2
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    nul tačkama funkcije.
4. Ispitati ravnomjernu konvergenciju funkcionalnog niza 
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Zenica, 21.10.2006.

1. Niz 
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. Ispitati monotonost i ograničenost niza, pronaći sve tačke gomilanja, odrediti infimum i supremum niza, te utvrditi da li je niz konvergentan. Koliko članova niza su prirodni brojevi? Obrazložiti odgovor!
2. Da li konvergira red 
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3. Izračunati limese bez upotrebe L’Hospitalovog pravila:  
     a) 
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4. Ispitati funkciju i nacrtati grafik: 
[image: image176.wmf]2
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5. Izračunati: 
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6. U presječnim tačkama prave 
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 povučene su tangente na parabolu. Izračunati površinu lika ograničenog parabolom i tangentama.

Kolokvij iz Analize 1, 14.12.2006.
Grupa A1. Izračunati limes niza 
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2. Dokazati po definiciji da konvergira red  
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3. Ispitati konvergenciju reda 
[image: image183.wmf](
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4. Egzistencija broja 
[image: image184.wmf]2


5. Kriterij upoređivanja za konvergenciju redova

6. Riemmanova teorema o apsolutno konvergentnim redovima

Grupa B1. Dokazati da konvergira niz 
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2. Dokazati da je red 
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 divergentan, računanjem n-te parcijalne   

    sume reda. Zašto se na ovaj red ne može primjeniti Leibnizov kriterij?  

3. Ispitati konvergenciju reda 
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4. Pojam granične vrijednosti niza

5. Prebrojivi i neprebrojivi skupovi

6. Dirichletova teorema o apsolutno konvergentnim redovima

Grupa C1. Dokazati nejednakosti: 
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2. Za koje 
[image: image189.wmf]a

 konvergira red 
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3. Dokazati po definiciji da konvergira red 
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 i izračunati mu sumu.

4. Cantorov stav o nizu zatvorenih umetnutih razmaka.

5. Leibnizov kriterij.

6. Pojam beskonačnog proizvoda.

Grupa D1.  Izračunati limes niza 
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2. Naći opći član reda 
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 i zatim ispitati da li taj red konvergira koristeći neki od kriterija konvergencije za pozitivne redove.

3. Dokazati po definiciji da konvergira red 
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4. Borel – Lebesgueov stav o konačnom otvorenom pokrivaču

5. Harmonijski i hiperharmonijski red

6. Raabeov kriterij
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