@ Izralunati zapreminu tela koje ograni¢avaju povrii

z=)1—a2—y?, z=)16—x*—® i V22t yi==2
ReSenje Primenom trojnog integrala biée

V= 'U‘J. drdydz, gde je ® deo prostora &iju zapreminu traZimo.
[
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Prelaskom na cilindri¢ne koordinate x=pcos¢, y=psing, z=z bife: Jako-
bijanova determinanta J=p, jednadine povrsi koje ogranitavaju prostor @

z,-=l/l——xz— y: = 2y = Vi-p?

Zy=V16—xi—y? > z,=y16—p? .

7= Vii+y > Z=p;
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presek povrSi 2, i 2; je kruZnica poluprefnika r=W, a 2z, i zy kruZnica
polupreénika r=2 VE, pa je

o 1lVZ =z r 2Y7 z,
V-J'dQ) pdpjdz+fd0fpdp J'dz-
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2rn l/V? 2r
™ =Idw J(Vlﬁ—p’—Vl—pz)Pdp+ ( J Vlﬁ—p’-p)pdp=-
0 0 0 Wz
2V 2 vz 2V?
-2::[ j VlG-«pz-pdp—J. Vi—p?-pdp — j ptdp ] =
0 0 1/ve
=21x(2—V 2),

Primenom dvojnog integrala traZena zapremina jednaka je

V= H(z,—-z,) dx dy+ ”(z,—z,) dedy (Vidi ®).
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@ Date su povrsi

Iy: 2=2-3 (x2+9?)
Iy 22=x2+y?
Ty 22=3 (x2+9?)
i ravni T Y=, Ty y=7{3:
Izradunati zapreminu tela ogranitenog delovi-

vima povr$iTly, Iy, Iy i datim ravnima u pr-
vom oktantu.

ReSenje. Primenom {irojnog integrala imamo
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- (/3-1) j f YTy dxdy + j J’ [2_a(xz+y=)_v3c=—+7] dxdy=
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/4 2/3
+jd(p (2—3p1—p)pdp = X

] pP—p)pdp = goce-

n/6 1IV3

ﬂ"l‘

2




@ Telo T ograni¢eno je povrsima
224 x2=4 0<x<2; 220);
x2

=4—x2; y=1——;
y y= 4

y=14+2x; 2=0.
Skicirati sliku tela i zatim, primenom dvojnog integrala, izra¢unati
njegovu zapreminu.
Resenje.
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Izratunati zapreminu tela koje ograniéava povrs

2 2
(% +é’—2+f) =% (>0
a? c®

b h
Re3enje.
Vaffydxdy dz =
<D
3
acos ¢ sin ¢
/2 = Vﬁ
-=2abcj' dcpJ-sin\l:d\IfJ p2dp =
0 0 0
2 abe f2 T
acoscpsinm]z _
-—-3 j.dcphs‘ h dy =
0
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0 0
atbcxw
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Jednatina povrsi:
a cos ¢ siny
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(Ova stranica je ostavljena prazna)
(Sveska je skinuta sa stranice pf.unze.ba\nabokov)
(za uocene greske pisati na infoarrt@gmail.com)
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